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近年来，中国各地中考在客观题压轴题往往围绕图形

的三大运动展开命题，以图形的变化为素材，抓住某些特

殊位置来研究图形具有的性质，并进一步探究变化过程中

某些结论 .其目的是要考查学生对图形三种基本运动（平移、

旋转、翻折）的有关概念及其性质的应用的掌握情况。实

际情况是学生对于平移、旋转掌握得比较好，但遇到翻折

类题型就束手无策。笔者从折痕所在的直线是否确定将翻

折问题分为三类，即沿着定直线翻折、沿着动直线翻折和定、

动组合翻折。以翻折题目为载体，探讨几种解题思路，总

结这类问题的思考方法，形成解决问题的策略和基本经验 [1]。

如 图 1 所 示， △ ABC 中， ∠ BAC=900，AB=8，

BC=6，点 D是 AC的中点，将△ CBD沿 BD 翻折得到

△ C’BD，连接 AC’，那么线段 AC’的长是多少？

图 1

分析：从命题角度来看，此题本质是作等腰△ ACE底

边 CE上的高和腰 AE上的高线 CC’，再结合腰的中点 D

等一系列关联的几何元素，以它们为载体，取其局部，设

计出一道隐藏“垂直平分”这一核心信息的以翻折为背景

的填空压轴题，真可谓绝妙。

翻折的隐含条件是全等。在解决翻折问题时要牢牢抓

住全等这个隐含条件，根据这个条件可以从多角度来解决

翻折问题。

角度一：求证过程。

∵△ CBD ≅△ C’BD

∴ DC’=DC=DA，BC’=BC

∴ DB是 CC’的垂直平分线，即∠ DEC=90 ，且点

E为 CC’中点

∵点 D是 AC中点

∴ DE为△ AC’C的中位线

-
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∴ AC’∥ DE

得∠ AC’C=∠ DEC=90°

由

得 CE=4.8

由勾股定理可得：

角度二：从图 2可知易证得 DC’=DC=DA，所以点 A、

C、B、C’四点在以点 D为圆心、DA长为半径的圆上，即

AC为直径。

图 2

∵△ CBD ≅△ C’BD

∴ DC’=DC=DA，BC’=BC

∴ DB是 CC’的垂直平分线，即∠ DEC=90°

∵∠ BCE=∠ BC’E=∠ BAC

∴ sin∠ BCE=sin∠ BAC

∴ DE=1.4，AC’=2.8

角度三：隐含翻折。

如 图 3 所 示， 由 角 度 一 证 得 AC’ ∥ DE， 即

∠ C’AC=∠ ABD。

图 3

∵ DB=DA

∴∠ DAB=∠ DBA

∴∠ C’AC=∠ DAB

又∵∠ ABC=90°

∴可以延长 CB，AC’交于点 E，得△ ACE为等腰三

角形，CE为底边，其中 AB、CC’为高。

由勾股定理可得：

如图 4所示，已知直线 AB：y=2x+4分别交 x轴、y轴

与点 A、点 B，将△ ABO沿直线 AB翻折至△ ABP，直线

CD：y=kx+4k（k>0）分别交 x轴 y轴与点 C、点 D，若原点

O关于直线 CD的对称点 Q恰好落在 PB上，则 tan∠ BQD

的值为 。

图 4

不难发现，本题中存在一些隐含条件。例如，由点 O

关于直线直线 CD的对称点 Q恰好落在 PB上，可得 CD为

OQ的垂直平分线，即△ OCD ≅△ QCD，得 090CQD∠ = ，

从而可以联想到手拉手模型，等角三角函数值相等。可以将

求 tan BQD∠ 转化为求和 BQD∠ 相等的角的正切值，因此辅

助线就呼之欲出。

其中，简约解法如图 5所示。

图 5

延长 BP交 x轴于点 F
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例如，已知如图 6所示，Rt△ ABC中， 090ACB∠ = ，

6, 8AC BC= = ，点 M在 AC 上，
36

11
AM = ，点 N 是边 BC

上一动点，若将 C∠ 沿着直线MN折叠，点 C的对应点 C’

恰好落在边 AB上，求 CN的长度。

图 6

分析：不难发现，由本题中 ' 090MC N∠ = ，从而可以联

想到手拉手模型，三角形相似对应边成比例。可以利用已知

相似比求 CN边长。

解：如图 7，过点 M作 MD ⊥ AB，垂足为 D，过点 N

作 NE ⊥ AB，垂足为 E.易证得ΔMDC'∽ ΔC'EN

图 7

变式：点 M、N分别是边 AC、BC上的动点，若将

C∠ 沿着直线MN折叠，点C的对应点C’恰好落在边AB上，

且△ AMC’恰好为直角三角形，求此时 CM的长度。

分析：依据△ ADC’为直角三角形，分两种情况进行

分类讨论。

①如图 8所示， ' 090AMC∠ = 时。

C'

A

BC

M

N

②如图 9所示， ' 090AC M∠ = 时。

C'

A

B NC

M

图 9
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方机构，同时对第三方机构的资质进行审核，并对合作教师

进行相关培训。

教育“十三五”规划表明要“统筹利用中国和国际教

育资源，广泛借鉴吸收国际先进经验，进一步提升教育对外

开放水平”。而作为教育对外开放前沿阵地的中外合作办

学，是吸收国际经验，培养国际化人才必不可少的环节。目

前，各优秀海内外高校正通过中外合作办学的方式寻求进一

步的合作发展。当然，在合作办学的过程中，还存在资源不

足和师资不足的情况，但是通过引入第三方机构，可以有效

解决这两方面的问题。虽然引入第三方机构目前看来也有缺

陷，但是为了进一步发展，我们不能因噎废食，而应该加强

合作，共同进步，共同发展，为中国培养更多更优秀、发展

更全面的国际化人才。
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总之，翻折问题不仅考查了学生的文本阅读、作图、

分析、探究和解决问题的能力，还考查了多种数学思想。教

师在教学时可以让学生通过对一道题目的多角度挖掘，发现

题目内在的几何逻辑关系，接着让学生进行一题多解、一题

多变，达到洞察几何图形变化的根源，从宏观上认识翻折问

题的本质，抓住利用翻折问题的隐含条件轻松、快速解题；

这样学生不仅仅见了树木，还见到一大片森林 [2,3]。
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